
Íåïðåðûâíîñòü

1. Äîêàæèòå, ÷òî â øåñòèçíà÷íîì ÷èñëå öèôðû ìîæíî ïåðåñòàâèòü òàê, ÷òîáû

ðàçíîñòü ìåæäó ñóììîé òðåõ ïåðâûõ è òðåõ ïîñëåäíèõ öèôð íàõîäèëàñü áû

â ïðîìåæóòêå îò 0 äî 9.
2. Â ðÿä âûëîæåíî 2025 áåëûõ è 2025 ÷¼ðíûõ øàðèêîâ. Ñàìûé ëåâûé è ñàìûé

ïðàâûé øàðèêè � áåëûå. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî îòñ÷èòàòü íåñêîëüêî (íî íå

âñå!) øàðèêîâ, íà÷èíàÿ ñ ëåâîãî, òàê, ÷òîáû ñðåäè íèõ îêàæåòñÿ ïîðîâíó

÷¼ðíûõ è áåëûõ.
3. Â íåêîòîðûõ êëåòêàõ êâàäðàòíîé òàáëèöû 50×50 çàïèñàíû +1 è −1, ïðè÷åì

ñóììà âñåõ ÷èñåë íå áîëüøå 100 è íå ìåíüøå −100. Äîêàæèòå, ÷òî â òàáëèöå
ìîæíî âûäåëèòü êâàäðàò 25× 25, ñóììà ÷èñåë â êîòîðîì íå áîëüøå 25 è íå

ìåíüøå −25.
4. Ìàò÷ ¾Áàòý¿�¾Äèíàìî¿ çàêîí÷èëñÿ ñî ñ÷åòîì 5 : 3 â ïîëüçó ¾Äèíàìî¿.

Äîêàæèòå, ÷òî â íåêîòîðûé ìîìåíò ¾Äèíàìî¿ óæå çàáèëî ñòîëüêî ìÿ÷åé,

ñêîëüêî åùå îñòàâàëîñü çàáèòü ¾Áàòý¿ äî êîíöà ìàò÷à?
5. Íà êíèæíîé ïîëêå â ïðîèçâîëüíîì ïîðÿäêå ñòîèò äâàäöàòèòîìíîå ñîáðàíèå

ñî÷èíåíèé. Íàçîâåì áåñïîðÿäêîì ïàðó òîìîâ (íå îáÿçàòåëüíî ñîñåäíèõ), â

êîòîðîé òîì ñ áîëüøèì íîìåðîì ñòîèò ëåâåå òîìà ñ ìåíüøèì íîìåðîì. Äëÿ

êàæäîé ðàññòàíîâêè òîìîâ ïîäñ÷èòàëè êîëè÷åñòâî âñåõ áåñïîðÿäêîâ. Íàé-

äèòå âñå ïîëó÷åííûå ÷èñëà.
6. Åñòü 100 ðàçëè÷íûõ ìîíåò, ïîëîâèíà èç êîòîðûõ � ôàëüøèâûå. Çà îäèí õîä

ðàçðåøàåòñÿ ðàçäåëèòü ìîíåòû íà äâå êó÷êè. Äîêàæèòå, ÷òî ìîæíî ñäåëàòü

25 õîäîâ òàê, ÷òî â íåêîòîðûé ìîìåíò â êó÷êàõ áûëî ïîðîâíó íàñòîÿùèõ

ëèáî ôàëüøèâûõ (ìîæåò è òåõ, è äðóãèõ) ìîíåò.
7. Äîêàæèòå, ÷òî äëÿ ëþáîãî âûïóêëîãî ìíîãîóãîëüíèêà íà ïëîñêîñòè ñóùå-

ñòâóåò ïðÿìàÿ, äåëÿùàÿ ïîïîëàì è åãî ïëîùàäü, è ïåðèìåòð.
8. Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóþò 2025 ïîñëåäîâàòåëüíûõ íàòóðàëüíûõ ÷èñåë, ñðå-

äè êîòîðûõ åñòü ðîâíî 25 ïðîñòûõ ÷èñåë.
9. Íà îêðóæíîñòè îòìåòèëè âåðøèíû ïðàâèëüíîãî n-óãîëüíèêà. Â âåðøèíû

ðàññòàâèëè öåëûå ÷èñëà òàê, ÷òî ðàçíîñòü ìåæäó ñîñåäíèìè íå áîëüøå 1.
Äëÿ êàæäîé ñòîðîíû â ñåðåäèíó äóãè, êîòîðóþ îíà ñòÿãèâàåò, çàïèñàëè

ïîëóñóììó ÷èñåë, ñòîÿùèõ â âåðøèíàõ. Ïðè êàêèõ n òî÷íî íàéäóòñÿ äèà-

ìåòðàëüíî ïðîòèâîïîëîæíûå òî÷êè, â êîòîðûõ ñòîÿò ðàâíûå ÷èñëà?
10. Â ïðîòèâîïîëîæíûõ óãëàõ êâàäðàòíîé äîñêè ñî ñòîðîíîé 2 ì ñèäåëè äâà

æóêà. Íå ñëåçàÿ ñ äîñêè îíè ïîìåíÿëèñü ìåñòàìè. Äîêàæèòå, ÷òî êîãäà-òî

ðàññòîÿíèå ìåæäó æóêàìè áûëî ðàâíî 2025 ìì.
11. Íà ïëîñêîñòè îòìåòèëè ïî 2025 ñèíèõ è êðàñíûõ òî÷åê îáùåãî ïîëîæåíèÿ.

Äîêàæèòå, ÷òî åñòü ïðÿìàÿ, â êàæäîé èç ïîëóïëîñêîñòåé îòíîñèòåëüíî êî-

òîðîé ñèíèõ è êðàñíûõ òî÷åê ïîðîâíó (íî íå íóëü).
12. Åñòü íåñêîëüêî êóñêîâ ñûðà ðàçíîãî âåñà è ðàçíîé öåíû çà êèëîãðàìì. Äî-

êàæèòå, ÷òî ìîæíî ðàçðåçàòü íå áîëåå äâóõ êóñêîâ òàê, ÷òî ïîñëå ýòîãî

ìîæíî áóäåò ðàçëîæèòü âñå êóñêè íà äâå êó÷êè îäèíàêîâîãî âåñà è îäèíà-

êîâîé ñòîèìîñòè.


